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Να βρεις την συμμετρική της γωνίας x
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y ως 

προς την ευθεία (ε) σε κάθε μία από τις δύο 

περιπτώσεις του διπλανού σχήματος 
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Προτεινόμενη λύση
Στην πρώτη περίπτωση βρίσκουμε το συμμετρικό 
της κορυφής Ο που είναι βέβαια ο εαυτός του και 
τα συμμετρικά δύο σημείων Α και Β, εκ των οποίων 
το  Α βρίσκεται στην πλευρά Οx και το Β στην Οy.
Σχεδιάζουμε τις ημιευθείες  ΟΑ΄ και  ΟΒ΄.
Το συμμετρικό της γωνίας x
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y είναι η γωνία 
η  Α΄
[image: image3.wmf]µ

O

Β΄
Στη δεύτερη περίπτωση βρίσκουμε το συμμετρικό 
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Ο΄ της κορυφής Ο. 

Αν  Α  και Β  είναι τα σημεία τομής των πλευρών 

της γωνίας με την ευθεία (ε), τότε η γωνία ΑΟ΄Β 

είναι το συμμετρικό σχήμα της x
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Να βρεις το συμμετρικό του κύκλου (Ο,  ρ) 

ως προς την ευθεία  (ε) σε κάθε μία από τις 

περιπτώσεις του διπλανού σχήματος 
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Προτεινόμενη λύση

Στην πρώτη περίπτωση 

Βρίσκουμε το συμμετρικό Ο΄ του κέντρο 
Ο και σχεδιάζουμε τον κύκλο (Ο΄  , ρ)
Αυτός είναι ο ζητούμενος 
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Στη δεύτερη περίπτωση βρίσκουμε το συμμετρικό 

Ο΄Β της ακτίνας ΟΒ  και σχεδιάζουμε τον κύκλο 
(Ο΄,  Β),  που είναι ο ζητούμενος 
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3.

Να βρεις το συμμετρικό του διπλανού σχήματος ως προς 
την ευθεία (ε) και το συμμετρικό του νέου σχήματος 
ως προς την ευθεία (ε΄) η οποία είναι παράλληλη 
προς την (ε) . Να επαναλάβεις το ίδιο και με μία 
τρίτη παράλληλη . Τι παρατηρείς ; 
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 Προτεινόμενη λύση

Το  σ1  είναι το συμμετρικό του αρχικού σχήματος 
ως  προς την ευθεία (ε)

Το  σ2  είναι το συμμετρικό του σ1 ως προς την 

ευθεία  (ε΄) // (ε) 
Το  σ3  είναι το συμμετρικό του  σ2  ως προς την 

ευθεία (ε1) // (ε΄) // )ε)

Παρατηρούμε ότι και τα τρία σχήματα

 είναι ίσα μεταξύ τους 
Δραστηριότητες για το σπίτι 
1.

Βρες το συμμετρικό ενός τριγώνου ως προς μία ευθεία (ε) και το συμμετρικό του νέου τριγώνου ως προς μία άλλη ευθεία (ζ) .  Τι σχέση έχουν το αρχικό και το τελευταίο τρίγωνο ; . Να επαναλάβεις το ίδιο και με μία τρίτη ευθεία 

Προτεινόμενη λύση
Στο παρακάτω σχήμα για να βρούμε το συμμετρικό του τριγώνου ΑΒΓ ως προς την ευθεία  (ε)  βρίσκουμε τα συμμετρικά  Α΄,  Β΄,  Γ΄ των κορυφών του τριγώνου ως προς  την ευθεία (ε). Οπότε  το τρίγωνο  Α΄ Β΄ Γ΄ είναι συμμετρικό του  ΑΒΓ ως 

προς την  (ε)
Στην συνέχεια, με τον ίδιο τρόπο,  βρίσκουμε το συμμετρικό  τρίγωνο  Κ ΛΜ του τριγώνου  Α΄ Β΄ Γ΄ ως προς την ευθεία (ζ),  και τέλος το συμμετρικό  Α1Β1Γ1 

τριγώνου  Κ Λ Μ ως προς την ευθεία  (δ).  
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Όλα τα παραπάνω φαίνονται στο σχήμα που ακολουθεί 

Διαπιστώνουμε ότι όλα τα τρίγωνα είναι μεταξύ τους ίσα 

2.
Προσπάθησε να δείξεις ότι το συμμετρικό σχήμα ως προς άξονα (δ) μίας ευθείας (ε) παράλληλης προς την (δ) είναι ευθεία παράλληλη προς την (ε) 

[image: image23.emf]Προτεινόμενη λύση
Βρίσκουμε τα συμμετρικά Α΄ και Β΄

δύο σημείων Α και Β της ε τότε 

αφού ε // δ  και επειδή 
ΑΚ 
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δ και ΒΚ΄
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δ τα 

τμήματα ΑΚ και ΒΚ΄ είναι ίσα με την 

απόσταση των παραλλήλων ευθειών 

ε και δ άρα είναι ίσα μεταξύ τους 

δηλαδή ΑΚ = ΒΚ΄  και λόγω της 

συμμετρίας 

ΚΑ΄= Κ΄Β΄= ΚΑ = Κ΄Β οπότε 

Αν διπλώσουμε το σχήμα κατά μήκος

 της ευθείας δ  τότε η ευθεία ε θα συμπέσει με την ε΄ και αφού ε // δ θα είναι και ε΄// δ 

επομένως ε // ε΄
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1.

Να επιλέξεις την σωστή απάντηση :

Κάθε κύκλος και ο αντίστοιχος κυκλικός δίσκος έχουν :
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Ένα άξονα συμμετρίας 
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Άπειρους άξονες συμμετρίας 
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Κανένα άξονα συμμετρίας 

Προτεινόμενη λύση 

2.

Εξέτασε αν τα κεφαλαία γράμματα του αλφαβήτου Α ,  Ι,  Γ,  και Θ έχουν 

(α) Κανένα   (β) ένα   , (γ) περισσότερους από έναν άξονες συμμετρίας 

Προτεινόμενη λύση 

(α) Κανέναν άξονα συμμετρίας έχει το γράμμα Γ 

(β) Έναν άξονα συμμετρίας έχει το γράμμα Α 

(γ) περισσότερους από έναν άξονες συμμετρίας έχουν τα γράμματα Ι και Θ 

Στα παρακάτω σχήματα φαίνονται οι άξονες συμμετρίας των γραμμάτων 

Α , Ι , και Θ  είναι οι μαύρες ευθείες 
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3.

Σχεδίασε τους άξονες συμμετρίας των παρακάτω γεωμετρικών σχημάτων 
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Προτεινόμενη λύση 

Οι άξονες συμμετρίας φαίνονται παραπάνω 

Στο πρώτο σχήμα είναι οι 3 κόκκινες ευθείες 

Στο δεύτερο σχήμα είναι οι 2 κόκκινες ευθείες και 2 πράσινες ευθείες 

Στο τρίτο σχήμα είναι οι 5 κόκκινες ευθείες 

Στο τέταρτο  σχήμα είναι οι 3κόκκινες ευθείες και 3 πράσινες ευθείες 

Στο πέμπτο  σχήμα είναι οι 7  κόκκινες ευθείες 

Στο έκτο σχήμα είναι οι 4 κόκκινες ευθείες και 4 πράσινες ευθείες 

4. 

Σχεδίασε τους άξονες συμμετρίας του σχήματος που δημιουργείται από δύο ίσους τεμνόμενους κύκλους 

Προτεινόμενη λύση 
Είναι η ευθεία ΟΚ της διακέντρου 

των δύο κύκλων και η ευθεία ΑΒ της 

κοινής τους χορδής 
5.

Βρες τους άξονες συμμετρίας του σχήματος που δημιουργείται από δύο κύκλους με διαφορετικές ακτίνες  όταν 

(α) Έχουν το ίδιο κέντρο 

(β) Έχουν διαφορετικά κέντρα 

Προτεινόμενη λύση 
(α) Σε αυτή την περίπτωση έχουμε 

άπειρους άξονες συμμετρίας διότι 

οποιαδήποτε ευθεία που διέρχεται 

από το κέντρο των δύο κύκλων είναι 

άξονας συμμετρίας 


(β) Στην περίπτωση αυτή έχουμε έναν

 άξονα συμμετρίας και είναι η ευθεία 

της διακέντρου ΟΚ των δύο κύκλων 
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